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Fyrsti hluti

1. Vid keyptum m blyanta a4 samtals n kronur og n blyanta & samtals m kréonur.
Hvert var medalverd a blyant?

2,2

&1 |:|TTL+n 2771_71 Dmn

2 2 2

Skyring: Alls borgudoum vid n+m kréonur fyrir blyantana, sem voru alls m+n
talsins. Medalverd & blyant er pvi

n+m 1
m+n
2. Hver er heildarfjoldi augnanna & peim sjo hlioum <= >

teninganna sem sjast ekki? ‘m’

[] 15 (] 17 [] 21 X 27

Skyring: Fjoldi augna 4 teningi er 14+2+434+4+5+6 = 21. A tveimur teningum
er fjoldi augna pvi alls 21 + 21 = 42. A myndinni sjast 1 +2+2+4+6 =15
augu. Fjoldi augna sem ekki sést er pvi 42 — 15 = 27.

3. Summa hornanna sem merkt eru A, B, C, D, E
og F'er

[] 180° [] 270° X 360° [] 450°

Skyring: Merkjum hornin i midprihyrningnum med X, Y og Z. Hornasumman
X +Y + Z er 180° og hornasumman sem spurt er um er hornasumma prihyrn-
inganna priggja ABX, YCD og ZEF a0 fradregnum hornunum X, Y og Z,
b.e.a.s. 3-180° — 180° = 360°.

4. Anna, Benni og Sunna eiga saman 30 bolta. Ef Benni gefur Sunnu 5 bolta,
Sunna gefur Onnu 4 og Anna gefur Benna 2 eiga 61l bérnin jafn marga bolta.
Hvad atti Anna marga bolta i upphafi?

X 8 (o [] 11 [] 13

Skyring: Pegar skipst hefur verid & boltum er hvert peirra, Anna, Benni og
Sunna, med 10 bolta. Anna biggur 4 bolta og gefur 2, svo fjéldi bolta Onnu
eykst um 2. Huan hlytur pvi ad hafa haft 8 bolta i upphafi.
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b 5
5. Gefinn er ferhyrningur ABC'D bar sem AB = 3, C
BC =4, CD =5, DA = 6 og LZABC = 90°. 6
Hvert er flatarmal ferhyrningsins ABC' D? 4
A 3 B

[] 16 X 18 [] 20 []6+5V11

Skyring: AC er langhlio rétthyrnda prihyrningsins ABC' og bvi af lengd 5. P4
er prihyrningurinn AC'D jafnarma med grunnlinu 6 og haed 4 (haedin er 6nnur
skammhlid rétthyrnds prihyrnings med skammhlio 3 og langhlid 5). Flatarmal

ferhyrningsins ABC'D er pvi % 3.4+ % -6-4=18.

6. I midri kennslustund stendur kennarinn vid téfluna og snyr baki i nemendur. P4
kemur skutla fljigandi fra 6ftustu r6d. Kennarinn snyr sér fokvondur ad peim
fjorum sem sitja aftast og spyr: ,,Hver henti skutlunni?*

Addi segir: ,,Pad var Einsi“

Einsi segir: ,,Pad var ekki ég*
Frikki segir: ,,Pad var ekki ég*
Gunni segir: ,,Pad var ekki Frikki“.

Adeins einn strakanna segir satt. Hver peirra er sa eini sem segir satt?

|:| Addi |X| Einsi D Frikki D Gunni

Skyring: Addi segir ekki satt, pvi pa segdi Gunni lika satt. Addi er pvi ad
skrokva, svo Einsi segir satt (Frikki henti skutlunni).

7. A myndinni til heegri eru K, L, M, N midpunkt- D N
ar hlida rétthyrningsins ABC'D og O, P, R, S eru
midpunktar hlida tigulsins K LM N. Hvert er hlut-
fall flatarmals skygg0da svaedisins og flatarmals rétt-
hyrningsins ABC D? A L

2 D 3 )
02 03 X 2 mE

Skyring: Vid tdknum flatarmal rétthyrninganna med Fapcp og Foprs, 0g
flatarmal tigulsins med Fxryn. Paer Fgpyny = §FABCD og pvi er flatarmal

skyggou prihyrninganna fjogurra jafnt %FABCD. Eins er Foprs = %FKLMN =

%LF sBop- Hlutfallid sem spurt er um er pvi:

1 1 1
yFapep + Foprs  gFapop + 3Fapop 3

Fapep Fapcep 4

8. Hver eftirfarandi talna er staeerst?

5 6 5 44 3333
7 66 555 4444



10.
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Skyring: Sidustu prja brotin ma stytta og vid berum saman télurnar sem eru
bé 7 %, 5 og 1 Nu er

6 5 1 5 4 1 4 3 1
7 6 42° 6 5 300 5 4 20
svoaég>%>%>%ogbviergstaerst.

. Vara nokkur kostadi 500 kronur. Na hefur hin hekkad um 2009%. Hvad kostar

varan na?
[] xr. 9545 [] xr. 10045 [ ] xr. 10095 X kr. 10545

Skyring: Verd vorunnar eftir hackkun er

2009
500 4 500 - —— = 10545
+ 100

m og n eru jakveedar heiltolur pannig ad m - n = 40000. Ef hvorug talnanna er
deilanleg med 10 hver er summan m + n?

[] 650 [] 660 X 689 [] 691

Skyring: Toluna 40000 m4 skrifa sem margfeldi 22 - 10* = 22.24. 5% = 26. 54,
Vid héfum pvi ad m - n = 2% - 5%, Par sem hvorug talnanna m og n er deilanleg
med 10 ba verdur 6nnur peirra ad vera eingdngu margfeldi af 2 og hin eingéngu
margfeldi af 5. Summan er pvi

20 4+ 5% = 64 4+ 625 = 689

Annar hluti

11.

12.

Adda er med poka sem 1 eru 7 blaar kualur, 4 hvitar og 3 raudar. Hversu margar
kilur, ad lagmarki, parf hin ad veida upp ar pokanum til ad vera viss um ad
hafa 6rugglega minnst eina kilu { hverjum lit, ef hin er med lokud augun &
medan hin veidir?

(13 []4 []s [] 11 X 12

Skyring: I versta tilfelli getur Adda verid svo 6heppin ad veida fyrst allar blau
kilurnar og svo allar hvitu kulurnar adur en hin veidir rauda kulu. Ef svo, pa
veidir hin fyrstu raudu kuluna i 12. skipti.

Allir Marsbuar hafa einn, tvo eda prja falmara. Nakveemlega 1% fjoldans hefur
prja falmara, nakveemlega 97% hafa tvo falmara, en afgangurinn hefur einn
falmara. Hvert er hlutfall peirra Marsbiia sem hafa fleiri falmara en Marsbuar
hafa ad medaltali?

] 1% [] 3% [] 50% X 98% [] 99%
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13.

14.

15.

Skyring: Vid megum gera rad fyrir a0 fjoldi Marsbua sé 100. Pa er 1 med prja
falmara, 97 med tvo og pvi 2 med einn falmara. Meodalfjoldi falmara & Marsbia

er pvi
1-3+97-2+2-1_3+194+2_@_199
100 n 100 100

Fjoldi marsbtia med fleiri en 1,99 falmara er pa fjoldi peirra sem hafa 2 eda 3
falmara, p.e.a.s. 98.

Jafnarma rétthyrndur prihyrningur ABC'  hefur B

skammbhlidar af lengd a. Hornid C' er rétt. Fjoro-
ungur Ur hring med midju C' og geisla a er dreginn
fra A til B. Halfhringur med midstreng AB er einnig
dreginn fra A til B. Hvert er flatarmal skyggda sveed-
isins sem hringbogarnir tveir afmarka?

A

a
a? ma? a? Vra? a?
o = gf Qg =

4 4
Skyring: Flatarmal skyggda svaedisins ma skrifa sem summu
halfdiskur — fjoroungsdiskur + prihyrningur

par sem hélfdiskurinn er med midstreng AB af lengd av/2, fjérdungsdiskurinn
hefur radius a og prihyrningurinn er rétthyrndur med skammbhlidar a. Flatarmal
skyggda svaedisins er pvi

2
1 2 1 1 1
5 < T <a\2/_> — |i1 . 7TCL2:| -+ [5&21 = 5012

Madur nokkur er staddur & sléttu torgi par sem eina 1j6sid kemur fréa ljosastaur
4 midju torginu. Heed mannsins er 180 cm og hann stendur 1 150 cm fjarleegd fra
ljosastaurnum. Hversu langur er skuggi mannsins ef ljésaperan i ljésastaurnum
er 1 480 ¢cm haed?

[] 70 em [] 80 em X 90 em []100em [ ] 120 em

Skyring: Vid teiknum mynd og faum tvo einslaga prihyrn-
inga og notum okkur ad hlutfall tilsvarandi hlida er fasti.
Taknum lengd skuggans med x.

2
<
r  x+150
180 480 2
Lausn jofnunnar er = 90. Skuggi mannsins er pvi 90 cm. 50 x

Hversu stort er hornid milli stora og litla visis 4 klukku pegar klukkan er 18
minatur yfir fjogur?

[] 12° [] 15° [] 18° X 21° [] 24°
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Skyring: Pegar klukkan er fjogur er hornid milli visanna 120°. Par sem stori
visirinn snyst 360° 4 60 minttum pa snyst hann um 6° & mindtu. A 18 minttum
hefur stori visirinn sntist um 6 - 18° = 108°. A pessum 18 minttum hefur litli
visirinn feerst 18/60 af vegalengdinni fra fjogur til fimm, p.e. 18/60 af 30° eda
um 9°. Boginn fra 12 a0 litla visi spannar pvi 129°. Hornid milli visanna er pvi
129° — 108° = 21°.

Pridji hluti

16.

17.

18.

Ferningur F' er samansettur ar 18 ferningum og par af hafa 17 peirra hlidarlengd
1. Hvert er flatarmal ferningsins F'7

Svar: 81

Skyring: 18. ferningurinn hefur hlidarlengd 8 og ferning-
arnir 17 radast eftir adlsegum hlidoum hans, 8 med hvorri
hlio (alls 16) og s& 17. horn-i-horn. Ferningur F' hefur pvi
hlidarlengdir 9 og flatarmal 81. [TTT1T111

17. jani arid 2345 verdur mikill hatidar- og merkisdagur. Dagsetninguna ma

skrifa:
1706 2345

b.e.a.s. med atta tolustéfum sem allir eru mismunandi. Hveneer var sidast slikur
dagur, sem & pennan hatt mé skrifa med atta mismunandi tolustofum?

Svar: 25. juni 1987 (sem skrifast 2506 1987)

Skyring: Slikur dagur verdur ad hafa verid & sidustu 6ld. Sidasta artal med
mismunandi télustéfum er 1987. Sidasti mogulegi manudurinn sem ekki notar
neinn af pessum fjérum télustéfum er 06 (juni) og sidasti mogulegi dagurinn {
beim manudi er 25. Dagurinn sem vid leitum ad er pvi 2506 1987.

Hoskuldur og Eyvindur leggja samtimis af stad hlaupandi. Hoskuldur hleypur
fra A til B en Eyvindur hleypur fra B til A. Peir fara eftir sému braut, hvor
um sig 4 jofnum hrada. Peir meaetast i C' 4 milli A og B. A bvi augnabliki 4
Hoskuldur eftir 16 minttna hlaup ad B en Eyvindur & eftir 25 mintatna hlaup
a0 A. Hvert er hlutfall hrada peirra?

Svar: 5:4
Skyring: Latum vy tadkna hrada Hoskuldar, vg hrada Eyvindar og t fjolda
minttna sem lida par til peir maetast. Pa gildir ad

vg - t=vg-25 og vg -t =vg-16

b.e. vegalengdin sem Hoskuldur hleypur a4dur en peir meaetast er st sama og
Eyvindur hleypur eftir ad peir maetast, og 6fugt. P4 feest

vg 25 t

vg  t 16
og bvi er vy Jvg = 25/20 = 5/4.

2=16-25=400 = =20
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19.

20.

Fimm stafa tala a679b (skrifud i tugakerfinu) hefur tvo 6pekkta tolustafi, a og
b. Finnid pessa fimm stafa télu ef gefid er ad hin er deilanleg med 72.

Svar: 36792

Skyring: Par sem 72 = 8 -9 ba purfa baedi 8 og 9 ad ganga upp i fimm
stafa toluna a679b. Nu eru 1000 deilanleg med 8, svo ad pad neegir ad skoda
brja sidustu tolustafina og finna ut ar pvi fyrir hvada tolustaf b talan 79b er
deilanleg med 8. En 8 gengur upp i 800 svo ad 8 parf ad ganga upp { mismuninn
800 —79b = 10 — b og pvi feest ad b = 2. Pad er vel pekkt ad 9 gengur upp i tolu
bé og pvi adeins ad 9 gangi upp i pversummu tolunnar, en pversumma a6792
er jofn a + 24 sem er deilanlegt med 9 ef a = 3.

Hvad hefur jafnan ((22 — 2)° — 5)2 = 1 margar olikar rauntélulausnir?
Svar: 5

Skyring: Vid drogum kvadratraetur og foroumst neikveed onnur veldi. Pegar
kvadratrot hefur verid dregin einu sinni feest (22 — 2)° = 6 eda (22 — 2)° = 4.
Drogum kvadratrot aftur og faum ad 22 = 24 /6 eda 2 = 2 4 2. Fyrri jafnan
gefur tveer rauntolulausnir ef heegri hlidin er 2++v/6 (z = /2 4+ v/6), en 1 hinu
tilfellinu fast engar rauntolulausnir vegna pess ad 2 — v/6 < 0. Seinni jafnan
leidir til rauntolulausna hvort heldur sem haegri hlid er 242 =4 eda 2 —2 = 0.
[ fyrra tilfellinu eru lausnirnar tvaer (x = 42) og 1 seinna tilfellinu er adeins ein
lausn (x = 0). Heildarfjoldi raunt6lulausna er pvi 5.

Fjordi hluti

21.

Golfid 1 rétthyrndu herbergi er flisalagt med ferningslaga flisum, sem allar eru
jafnstorar en i tveimur mismunandi litum. Allar flisarnar medfram veggjunum
eru raudar, en peer sem ekki liggja ad vegg eru allar hvitar. Ef pad eru jafn-
margar raudar og hvitar flisar, hversu margar eru flisarnar samtals? Finnid 61l
moguleg svor.

Svar: 48 og 60

Lausn: Gefum okkur ad steerd herbergisins sé a x b, meelt 1 fjolda flisa. P4 er
fjoldi raudra flisa 2a + 2b — 4 og {joldri hvitra flisa er (a — 2)(b — 2). Pvi gildir
ad

20+2b—4=(a—-2)(b—2)=ab—2a—2b+4

sem jafngildir 0 = ab — 4a — 4b + 8 svo ad
(a—4)(b—4)=ab—4a—4b+ 16 = 8.

Til einfoldunar getum vid gert rad fyrir ad a < b (p.e. ad a sé styttri hlidin og
b st lengri). Par sem betta eru heiltolur ba parf margfeldid (a —4) - (b —4) ad
vera annadhvort 1 -8 eda 2-4, svoad a = Hog b =12eda a = 6 og b = 8.
Steerd herbergisins 1 flisum talid er pvi 5 x 12 eda 6 x 8, svo ad fjoldi flisa er
annadhvort 60 eda 48.



8 Svér og lausnir. Nedra stig 2009-2010

Onnur lausn: Ljost er ad hvitu flisarnar geta ekki verid i einfaldri 60, pvi
béa geta peer ekki verid jafnmargar og peer raudu. Ef vid skodoum peer hvitu
flisar sem liggja upp ad raudum flisum, pa mé para hverja peirra saman vid
adliggjandi rauda flis eins og myndin synir.

Eftir standa 8 raudar flisar 1 hornunum og pvi purfa peer hvitu flisar sem eru {
midjunni (og liggja ekki upp vid neinar raudar flisar) einnig ad vera 8 talsins.
Pessar hvitu flisar mynda rétthyrnt sveedi, sem er pa med upprodun flisa sem er
annad hvort 2 x 4 eda 1 x 8 (snid & einhvern veg). Pad bydir ad herbergio er
annadhvort 6 x 8 eda 5 x 12, svo ad fjoldi flisa er annadhvort 48 eda 60.

22. Flatarmél rétthyrnings ABC'D er 30. Punktar £ og D
F' eru valdir & hornalinunni AC' pannig ad
2(AE + FC) = 3EF. E
Hvert er flatarméal prihyrningsins BEF'? E
Svar: 6 A

Lausn: Af gefnu jofnunni leidir ad lengd F'F er 2/5 af lengd AC":
EF EF EF 2EF 2

AC ~ (AE+FC)+ EF  3EF/2+EF 3EF+2EF 5

Ef vid midoum vid AC sem grunnlinu pé hafa prihyrningarnir ABC' og BEF
sému haed en grunnlinur AC og E'F, svo ad flatarméal BEF er 2/5 af flatarmali
ABC. Athugio a0 petta gildir alveg 6had 16guninni & rétthyrningnum. Nu er
flatarmal prihyrinsins ABC' helmingurinn af flatarmali rétthyrningsins ABC'D,
svo a0 flatarmal ABC' er 15 og bar med feest ad flatamal BEF er 2/5 - 15 = 6.

Vid pokkum 6llum peim sem toku patt og adstodudu vio keppnina.

Audun Szemundsson Einar Arnalds Jénasson
Friorik Diego Guobjorn Freyr Jonsson
Gunnar Freyr Stefansson Johanna Eggertsdottir



